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Kierunek studiow

Matematyka (O)

Data rozpoczecia studiéw  |pazdziernik 2025 r. Rok akademicki realizacji 2026/2027
przedmiotu

Poziom ksztatcenia I stopnia - licencjackie Grupa zaje¢
Forma studiow stacjonarne Sposob realizaciji na uczelni
Rok studiow 2 Jezyk wyktadowy polski
Semestr studiow 4 Liczba punktow ECTS 6.0
Profil ksztatcenia ogdlnoakademicki Forma zaliczenia egzamin
Jednostka prowadzaca
Imie i nazwisko Odpowiedzialny za przedmiot dr hab. Rafat Filipdw
wyktadowcy (wyktadowcow) |Prowadzacy zajecia z przedmiotu
Formy zaje¢ Forma zaje¢ Wyktad Cwiczenia Laboratorium | Projekt Seminarium [RAZEM

Liczba godzin zaje¢ [30.0 30.0 0.0 0.0 0.0 60

W tym liczba godzin zaje¢ na odlegtosc¢: 0.0
Aktywnos¢ studenta Aktywnos¢ studenta (Udziat w zajeciach' Udziat w . Praca wtasna RAZEM
i liczba godzin pracy dydaktyczny.c’h, objetych konsultacjach studenta

planem studiow
Liczba godzin pracy |60 10.0 80.0 150

studenta

Cel przedmiotu

Celem przedmiotu jest zapoznanie studentéw z podstawowymi pojeciami teorii miary i catki.
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Efekty uczenia sie
przedmiotu

Efekt kierunkowy

Efekt z przedmiotu

Sposéb weryfikacji i oceny efektu

[MATL3_U02] potrafi poprawnie
postugiwaé sie poznanymi
pojeciami analizy matematycznej,
potrafi - na prostym i $rednim
poziomie trudnosci - stosowac
poznane twierdzenia i metody tej
dziedziny oraz umie
zinterpretowac otrzymane wyniki

Weryfikuje podstawowe wtasnosci
i dowodzi proste fakty dotyczace
miar i catek oraz odwzorowan
mierzalnych.

[SU4] test/egzamin - ustny lub
pisemny

[MATL3_WO09] zna i rozumie rolg i
znaczenie dowodu w matematyce,
a takze pojecie istotno$ci zatozen

Zna i rozumie podstawowe
pojecia, twierdzenia i metody teorii
miary i cafki.

[SW4] test/egzamin - ustny lub
pisemny

[MATL3_UO05] potrafi poprawnie
postugiwac sie poznanymi
pojeciami rachunku
prawdopodobienstwa i statystyki,
potrafi - na prostym i $rednim
poziomie trudnosci - stosowac
poznane twierdzenia i metody tych
dziedzin oraz umie zinterpretowac
otrzymane wyniki

Weryfikuje podstawowe wtasnosci
i dowodzi proste fakty dotyczace
miar i catek oraz odwzorowan
mierzalnych.

[SU4] test/egzamin - ustny lub
pisemny

[MATL3_WO08] zna i rozumie
budowe teorii matematycznych,
potrafi uzy¢ formalizmu
matematycznego do budowy i
analizy prostych modeli
matematycznych w innych
dziedzinach nauk

Zna i rozumie podstawowe
pojecia, twierdzenia i metody teorii
miary i cafki.

[SW4] test/egzamin - ustny lub
pisemny

[MATL3_KO04] jest gotéw do
zrozumienia i docenienia
znaczenia uczciwosci
intelektualnej w dziataniach
wiasnych i innych osoéb; etycznego
postepowania

Rozumie i docenia znaczenie
uczciwosci intelektualnej w
dziataniach wtasnych i innych
0s0b; postepuje etycznie.

[SK8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_UO09] potrafi zaplanowaé
sposéb rozwigzania okreslonego
problemu oraz sporzadzi¢
poprawny zapis tego rozwigzania,
podajac Sciste i precyzyjne
uzasadnienia poprawnosci swoich
rozumowan

Weryfikuje podstawowe wtasnosci
i dowodzi proste fakty dotyczace
miar i catek oraz odwzorowan
mierzalnych.

[SU4] test/egzamin - ustny lub
pisemny

[MATL3_U08] potrafi w spos6b
zrozumiaty, w mowie i na pi$mie,
formutowa¢ definicje i twierdzenia
oraz przedstawiac¢ poprawne
rozumowania matematyczne
dotyczace poznanych zagadnien

Weryfikuje podstawowe wtasnosci
i dowodzi proste fakty dotyczace
miar i catek oraz odwzorowan
mierzalnych.

[SU4] test/egzamin - ustny lub
pisemny

[MATL3_KO02] jest gotéw do
precyzyjnego formutowania pytan,
stuzgcych pogtebieniu wiasnego
zrozumienia danego tematu lub
odnalezieniu brakujgcych
elementéw rozumowania

Potrafi precyzyjnie formutowac
pytania, stuzace pogtebieniu
wiasnego zrozumienia danego
tematu lub odnalezieniu
brakujacych elementow
rozumowania.

[SK8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_WO02] zna i rozumie
podstawowe pojecia, metody i
twierdzenia analizy
matematycznej oraz podstawowe
przyktady zaréwno ilustrujgce
konkretne pojecia z tej dziedziny,
jak i pozwalajgce obali¢ btedne
hipotezy lub nieuprawnione
rozumowania

Zna i rozumie podstawowe
pojecia, twierdzenia i metody teorii
miary i cafki.

[SW4] test/egzamin - ustny lub
pisemny

[MATL3_KO09] jest gotéw do
krytycznej oceny argumentow,
znajdowania luk w
rozumowaniach i konstruktywnej
krytyki w stosunku do rozumowan
innych os6b

Potrafi krytycznie ocenia¢
argumenty oraz znajdowac luki w
rozumowaniach swoich i innych
0sob.

[SK8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_WO05] zna i rozumie
podstawowe pojecia, metody i
twierdzenia rachunku
prawdopodobienstwa i statystyki
oraz podstawowe przyktady
zarowno ilustrujgce konkretne
pojecia z tych dziedzin, jak i
pozwalajace obali¢ btedne
hipotezy lub nieuprawnione
rozumowania

Zna i rozumie podstawowe
pojecia, twierdzenia i metody teorii
miary i cafki.

[SW4] test/egzamin - ustny lub
pisemny
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Efekt kierunkowy

Efekt z przedmiotu

Sposob weryfikacji i oceny efektu

[MATL3_KO01] jest gotéow do
uznania ograniczenia witasnej
wiedzy i jest gotow do dalszego
ksztatcenia

Zna ograniczenia wtasnej wiedzy i
rozumie potrzebe dalszego
ksztatcenia.

[SK8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_KO06] jest gotéw do
formutowania opinii na temat
podstawowych zagadnien
matematycznych

Potrafi formutowaé opinie na
temat podstawowych zagadnien
matematycznych.

[SK8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_WO09] zna i rozumie rolg i
znaczenie dowodu w matematyce,
a takze pojecie istotno$ci zatozen

Zna i rozumie podstawowe
pojecia, twierdzenia i metody teorii
miary i cafki.

[SW4] test/egzamin - ustny lub
pisemny

Tresci przedmiotu 1. Przestrzen z miara.
2. Generowanie miary z miary zewngtrzne;.
3. Miara Lebesgue'a.
4. Funkcje mierzalne.
5. Catka Lebesgue'a.
Wymagania wstepne
i dodatkowe
Sposoby i kryteria Sposéb oceniania (sktadowe) Prég zaliczeniowy Sktadowa oceny koncowej
oceniania osiaganych kolokwia 51.0% 50.0%
efekiow uczenia sie egzamin 51.0% 50.0%
obserwacja postawy studenta 51.0% 0.0%
Zalecana lista lektur Podstawowa lista lektur 1. R. Sikorski, Funkcje rzeczywiste |, PWN 1958
2. A. Birkholc Analiza matematyczna. Funkcje wielu zmiennych
3. D. Cohn Measure Theory
Uzupetniajaca lista lektur 1. P.Halmos, Measure theory, Springer 1974
2. G. Plebanek Miara i catka (skrypt dla studentéw, IM UWr

Adresy eZasobow

Przyktadowe zagadnienia/
przyktadowe pytania/
realizowane zadania

1. Napisac definicje o-algebry zbioréw oraz definicje miary na o-algebrze.

Udowodni¢, ze kazda miara jest sigma-podaddytywna
3. Napisa¢ definicje catki Lebesguea funkcji prostej nieujemnej, funkcji nieujemnej oraz dowolnej funkcji.
4. Udowodni¢ twierdzenie Lebesguea o catkowaniu ciggu ograniczonego

Praktyki zawodowe
w ramach przedmiotu

Nie dotyczy

Data wygenerowania:
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