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Data rozpoczecia studiéw
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Rok akademicki realizaciji
przedmiotu

2025/2026

Poziom ksztatcenia I stopnia - licencjackie Grupa zaje¢ Grupa zaje¢ fakultatywnych
Forma studiéw stacjonarne Sposob realizacji na uczelni
Rok studiow 3 Jezyk wyktadowy polski
przedmiot moze by¢ prowadzony
w jezyku angielskim
Semestr studiow 6 Liczba punktow ECTS 6.0
Profil ksztatcenia ogdlnoakademicki Forma zaliczenia egzamin

Jednostka prowadzaca

Imie i nazwisko
wyktadowcy (wyktadowcdw)

Odpowiedzialny za przedmiot

dr Ewa Kozlowska-Walania

Prowadzacy zajecia z przedmiotu

Formy zaje¢ Forma zaje¢ Wyktad Cwiczenia Laboratorium | Projekt Seminarium |RAZEM
Liczba godzin zaje¢ |30.0 30.0 0.0 0.0 0.0 60
W tym liczba godzin zaje¢ na odlegtos¢: 0.0
Aktywnos¢ studenta Aktywnos¢ studenta |Udziat w zajeciach Udziat w Praca wtasna RAZEM
i liczba godzin pracy dydaktycznych, objetych konsultacjach studenta
planem studiow
Liczba godzin pracy |60 10.0 80.0 150
studenta

Cel przedmiotu

Celem przedmiotu jest zapoznanie studentéw z pojeciami, twierdzeniami i metodami elementarnej teorii

liczb.
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Efekty uczenia sie
przedmiotu

Efekt kierunkowy

Efekt z przedmiotu

Sposéb weryfikacji i oceny efektu

[MATL3_K02] jest gotéw do
precyzyjnego formutowania pytan,
stuzacych pogtebieniu wtasnego
zrozumienia danego tematu lub
odnalezieniu brakujacych
elementéw rozumowania

Osoba studiujgca precyzyjnie
formutuje pytania dotyczace
elementarnej teorii liczb, dgzy do
pogtebienia wiedzy przez
uzupetnianie niekompletnych
rozumowan.

[SK1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[SK3] opracowanie tekstowe/
praca pisemna

[SK4] test/egzamin - ustny lub
pisemny

[SK6] demonstracja umiejetnosci
praktycznych

[SK8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_UO08] potrafi w sposdb
zrozumiaty, w mowie i na pismie,
formutowac definicje i twierdzenia
oraz przedstawia¢ poprawne
rozumowania matematyczne
dotyczace poznanych zagadnien

Osoba studiujgca potrafi w sposéb
zrozumiaty, w mowie i na pismie,
formutowa¢ definicje i twierdzenia
oraz samodzielnie przedstawia¢
poprawne rozumowania
matematyczne dotyczace
zagadnien z wyktadu, np. zbada¢
wiasnosci danego obiektu,
skonstruowac przyktad o
okreslonych wiasnosciach lub
poda¢ odpowiedni kontrprzyktad.

[SU3] opracowanie tekstowe/
praca pisemna

[SU4] test/egzamin - ustny lub
pisemny

[SU5] realizacja zadania
problemowego

[MATL3_UO09] potrafi zaplanowaé
sposob rozwigzania okreslonego
problemu oraz sporzadzi¢
poprawny zapis tego rozwigzania,
podajgc Sciste i precyzyjne
uzasadnienia poprawnosci swoich
rozumowan

Student potrafi samodzielnie
przeanalizowac, rozwigzac oraz
zaprezentowaé zagadnienie
dotyczace problematyki wyktadu.

[SU1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[SU3] opracowanie tekstowe/
praca pisemna

[SU4] test/egzamin - ustny lub
pisemny

[MATL3_KO01] jest gotéw do
uznania ograniczenia wiasnej
wiedzy i jest gotow do dalszego
ksztatcenia

Osoba studiujagca czuje potrzebe
samodzielnego poszerzenia
wiedzy zdobytej na wyktadzie.

[SK1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[SK3] opracowanie tekstowe/
praca pisemna

[SK8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_WO09] zna i rozumie role i
znaczenie dowodu w matematyce,
a takze pojecie istotnosci zatozen

Osoba studiujgca zna dowody, lub
ich szkice, dotyczgce tematyki
wyktadu.

[SW4] test/egzamin - ustny lub
pisemny

[SW1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[SW3] opracowanie tekstowe/
praca pisemna

[MATL3_KO04] jest gotéw do
zrozumienia i docenienia
znaczenia uczciwosci
intelektualnej w dziataniach
wiasnych i innych oséb; etycznego
postepowania

Osoba studiujgca postepuje
uczciwie i etycznie we wszystkich
aspektach dotyczacych zaliczenia
przedmiotu.

[SK1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[SK8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_KO06] jest gotéw do
formutowania opinii na temat
podstawowych zagadnien

matematycznych

Osoba studiujgca wyraza swojg
opinie na temat podstawowych
problemoéw elementarnej teorii
liczb

[SK1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[SK6] demonstracja umiejetnosci
praktycznych

Tresci przedmiotu

1. Wtasnosci relacji podzielnosci okreslonej w zbiorze liczb catkowitych.

. Algorytm Euklidesa.
. Liczby pierwsze.
. Kongruencje i ich wiasnosci.

©CO~NOGOAWN

Prawo wzajemnosci reszt kwadratowych.
Podstawowe réwnania diofantyczne.

. Utamki tancuchowe i ich wiasnosci.

. Przyblizanie liczb rzeczywistych liczbami wymiernymi.
. Funkcje arytmetyczne wtasnos$ci algebraiczne i wlasnosci analityczne.

Wymagania wstepne
i dodatkowe

Sposoby i kryteria
oceniania osigganych
efektow uczenia sie

Sposéb oceniania (sktadowe)

Prég zaliczeniowy

Sktadowa oceny koncowej

Obserwacja postawy studenta 51.0% 0.0%
Kolokwium 51.0% 45.0%
Egzamin pisemny lub ustny 51.0% 50.0%
Aktywnos¢ na zajeciach 51.0% 5.0%

Zalecana lista lektur

Podstawowa lista lektur

1. W. Marzantowicz, P. Zarzycki, Elementarna teoria liczb, PWN,

Warszawa 2006

2. W. Narkiewicz, Teoria liczb, PWN, Warszawa 1990

3. J. Rutkowski, Teoria liczb w zadaniach, PWN, 2018
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Uzupetniajaca lista lektur 1. L. K. Hua, Introduction to Number Theory, Springer, 1982

2. H. Davenport, The Higher Arithmetic, Cambridge University Press,
2008

3. Yan Song Y., Teoria liczb w informatyce, PWN, 2006

Adresy eZasobdw

Przyk+adowe zagadnienia/ Sformutuj i udowodnij twierdzenie Eulera.
przyktadowe pytania/
realizowane zadania

Podaj wzér Bineta i go udowodnij.

Sformutuj warunek konieczny i dostateczny na istnienie rozwigzania réwnania
diofantycznego nx + my = k. Wiedzac, ze para (5,11) jest rozwigzaniem rownania

18x + 7y = 13, podaj wzér na wszystkie catkowite rozwigzania tego réwnania
Przedstaw definicje funkcji Eulera oraz udowodnij, Zze jest ona funkcjg multiplikatywna.
Oblicz (624).

Na przyktadzie liczb a = 12378 i b = 3054 zaprezentuj dziatanie algorytmu

Euklidesa i wyznacz liczby catkowite n,m takie, ze na + mb = (a, b).

Praktyki zawodowe Nie dotyczy
w ramach przedmiotu

Dokument wygenerowany elektronicznie. Nie wymaga pieczeci ani podpisu.
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